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Olimpiada Nationali de Matematici
Etapa locala, Judetul Dolj,7 februarie 2026
Clasa a-VIII-a
SUBIECTUL 1. (21p)

(I12p) a. Fie x,y € R astfel incat x—5y+3=0 si xe [—3;2]. Ariétati ca:

sz +3* +6x+9 +\/x2 +)'—4x-2y+5=+/26.
(Op) b. Comparafi numerele reale x siy care verifica egalitatea:

x’ +2x\/§+y2 -2J§y+5 =0.
SUBIECTUL 2. (21p)

Se considera numerele reale x, y,z e (0, +oo) cu proprietatea cd x+ y+z =35,
(7p) a. Aratafi cd xy+5z=(x+z)(y+z).

y-z zZ—Xx

(14p) b. Aratati ca expresia E(x, y,z)= i este constanta.

Xy+5z yz+5x zx+5y
SUBIECTUL 3. (21p)

Fie (ABCD) un tetraedru si punctele M e (BC), Ne(CD), Se (BD), T € (AS). Notam cu
E'si F simetricele punctelor D si B fati de punctele M, respectiv N. Notdm ET A (4BC)={P}
si TF N (ACD)={0} .

(14p) a. Daca PQ||(BCD), demonstrati ci punctul S este mijlocul lui (BD).
(7p) b. Daci S este mijlocul lui (BD), demonstrati cd PO || (BCD).

Gazeta Matematicd 10/2025 (enunt modificat)
SUBIECTUL 4. (21p)

Fie piramida VABC in care M este mijlocul laturii BC si dreptele VM si AM sunt
perpendiculare. Dacia BC = VB = 2 cm, VM = 3cm si €AVB = 2AVC = 60°, calculati
cosinusul unghiului dintre dreapta V4 si planul (ABC).

Gabriel Tica, Craiova

o Toate subiectele sunt obligatorii.
e Se acorda 16 puncte din oficiu
o Timpul de lucru este de 3 ore
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Barem de notare si evaluare
Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa Locald, Judetul Dolj, 7 februarie 2026
clasa a VIII-a

Subiectul 1.
a) Relatia este echivalenti cu: x/(x+3)2 +y* + \/(x— 2 +(y-1)* = J26 »
Din x=5y+3=0 = \/(55)* +y* +/26(y-1)? =26
& V26(/y* +J(r-1)*) =26 2p
Astfel \26(|y|+[y-1)) =v26 = |y]+[y-1|=1 2p
Din x €[-3;2] gasim y [0;1] 2
Deci |[y|=y si|y-1|=1-y 2
Concluzia 2
b) (x+/3)* +(y—~3) =1 ap
:(x+J§)3sl,(y—ﬁ)zs1<=»yx+ﬁ[sl si lyﬂ/i[g 2p
Deci —-1<x+3<1e— S=l<e<<B41 2p
-1gy-V3gle3-1<y<3+1 2p
Gasim x,, = —3+1, Vin = V3 -1, de unde x < y 1p
TOTAL 21p
Subiectul 2
a)xy+5z=xy+z(x+y+2z)=xy+2zx+2zy+ 22 3p
xy+5z=x(y+2)+z(y+2z)=(x+2)(y+2) 4p

— x-y y—z =X _ xX—y y—z Z—X 6p
E(x,y,2) = xy+5z + yz+s5x = zx+5y  (x+2)(y+z)  (y+x)(z+x)  (Z+y)(x+y)

_ xz_},z yZ_ZZ zZ_xZ
ECr,y,2z) = GOy T GEe T GIGiED 6p

2p

E(x,y,2) =0
TOTAL 21p
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Subiectul 3
a) Fie ESmBC:{R},FSmCD={V}.Cum 2p
PQO||(BCD),RV ,EF c (BCD)= PQO|| RV , PQ| EF = RV || EF
2
in ASEF, RV || EF — SR _5V 4
N7
Aplicdm Teorema Menelaus in AEDS si transversala M — R —B 3p
EM DB SR _ DB SR _
MD BS RE BS RE
Aplicam Th. Menelaus in AFBS si transversala N— V' — D Jp
FN BD SV _ 1:’BD SV
NB SD VF SD VF 5
p
] DB SR BD SV
Obtinem: —.-—
BS RE SD VF
2p
mDB SR 1:>BD BD — BS = DS
BS RE BS
ER Zp
b) BS=SD, EM=MD, ESBC ={R}, R - centru de greutate in AEBD = == 2
FV 2p
BS=SD, BN = NF, FSNCD ={V}, V- centru de greutate in ABDF = g 2
RIT.Th
n iﬁ BV 2 "L RV EF, RV < (4RV) = EF || (ARV) ®
EF||(ARV), PO c (ARV)= EF|| PO 1p
EF|| PO, EF c(BCD)= PQ| (BCD) 1p
TOTAL 21p
Subiectul 4
BM =MC =1 cm aq
a R.T.P
In AVMB:VM?* + MB? =VB? = <VMB = 90° 2
VM L AM,VM 1 BC;AM,BC c (ABC)=VM L (ABC)
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prusc)VA = AM = «(VA, (ABC)) = «(VA,AM) = <VAM 2p
in AVBC, VM — indltime si medianda = AVBC isoscel cu VB =V C AVBC isoscel 2p
cu VB=VC, dar VB = BC = AVBC echilateral 2p
Deoarece AAVB = AAVC (L.U.L.) =AB=AB; dar M mijlocul lui BC= AM L BC Ip
. h.p, " g
In AAMC = AC? = AM?* + MC? = AC? = AM® +1 2P
- Th.cosinus = ,
In AVAC = AC* =VA*+V(C? —2-VA-VC -cos(UAVC) = AC* =VA* +4-2.VA. 2p
Astfel AM* +1=VA*+4-2.V4
. Th.P. 5 )
In AVMA = VA> = AM? +VM? =3+ AM? 2p
Deci: VA* -3+1=VA*+4-2-VA= VA4 =3cm

2p
Obfinem: AM = V6 = cos( «VAM) = 2 -

TOTAL

21p




